3.4.2 Osova soumérnost

Piedpoklady: 030401

Je dana piimka o. Osova soumérnost s osou o je shodné zobrazeni O (0) , které
pfifazuje:

1. kazdému bodu X Oo bod X' tak, ze piimka XX je kolma k pifmce o a stied
usecky XX' lezi na pfimce o

2. kazdému bodu Y Oo bod Y' =Y.

Pr.1: Nakresli pfimku o, bod X , ktery na ni nelezi, a bod Y, ktery na ni lezi. Nakresli
obrazy bodl X a Y v osové soumérnosti 0(0) .

- Obrazy bodti sestrojime dle piedchozi definice:
-+ obraz bodu X pomocf kolmice na pfimku o,
. * obraz bodu Y lezi v bod¢ Y.

Pr.2: Jsou ddny dvé riiznobézné piimky p a o. Narysuj obraz ptimky p v osové
soumérnosti O (0) .

p

Piimka je ddna dvéma body = na pfimce p zvolime dva body (nejlépe jako jeden z nich
- prisecik s osou 0), sestrojime jejich obrazy a pomoci téchto obrazil sestrojime pfimku p.



Pedagogicka poznamka: Predchozi piiklad rozhodné€ neni zbyte¢ny. Slabsi studenti maji
problémy s ptechodem od zobrazovani bodl k zobrazeni pfimek. Nasledujici
piiklad je pro né€ bez pfedchoziho pfili§ ndro¢ny a hlavné si z n€j nic nepamatuji. U
slabsich student doporucuji nasledujici piiklad spiSe jen zminit a soustiedit se na
predchézejici.

Pr.3: Jsou déany pfimky a, b, c ad. Plati a||b, ¢ je riznobéZné s b a d Ua . Narysuj (co

nejuspornéji) obrazy vSech téchto piimek v osové soumérnosti O (a) .

d b

Piimky a a d se zobrazi samy na sebe. Obraz piimek c a b sestrojime pomoci obrazu jejich
- vzdjemného prise¢iku:
-+ b’ jako rovnobé&Zzku s piimkou b
e (' jako pifmku uréenou obrazem priseiku pfimek ¢ a b a bodem, kde se piimka ¢
| protind s osou a (tento bod je samodruzny)



Pedagogicka poznamka: Cist studentll zobrazuje pifmky pomoci priiseéiku s pifmkou d.
Musime sice zobrazovat dva body, ale nemusime pro n¢ konstruovat kolmici.

Pf.4: Urci mnoZinu samodruznych bodil v osové soumérnosti O (0) . Které piimky jsou

samodruzné v osové soumeérnosti O (0) ?

MnoZinou vSech samodruznych bodl osové soumérnosti O (0) je ptimka o (body na ni se

zobrazuji samy na sebe).

Samodruzné piimky v osové soumérnosti O (0) :

"« 0sa soum&rnosti o (vSechny jeji body jsou samodruzné),

-+ vSechny pfimky kolmé na osu soumérnosti o (kazd4 z nich mé viak pouze jediny
samodruzny bod — prisecik s osou 0).

Pr.5: Narysuj obraz ¢tverce ABCD v osové soumernosti O(BC ) .

D c=C D’

A B-B' A’

Osa soumérnosti Gtvaru: dtvar je v osové soumérnosti podle této primky samodruzny



‘ Pr.6: Najdi osy soumérnosti ¢tverce ABCD. Najdi osy soumérnosti obdélniku KLMN.
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. Ctverec je osove¢ soumerny podle:

1 ® OS stran,

1« uhlopficek.

" Obdélnik je soumérny podle os stran.

Pf.7: Jsou dany libovolné dva body A, B. Najdi ptimku o tak, aby platilo: 0(0) :A > B.

' Zndme bod a jeho obraz = osa soumé&rnosti musi:
* Dbyt kolmé na useCku AB,
. » musi prochdzet stfedem dsecky AB,
. = hledan4 osa je osou dseky AB (plyne uZ z pojmenovany).




| P 8:  Jsou ddny dvé riizné polopifmky AB, CD s riiznymi po&atky le¥ici ve dvou riznych
piimkéch. Ur¢i osovou soumérnost, kterd zobrazi polopiimku AB na polopiimku CD.

B
A

T
: C

- Hledan4 osovd soumérnost musi zobrazit bod A na bod C = jde vlastné o feSeni predchoziho
- pitkladu = najdeme osovou soumérnost zobrazujici bod A na bod C a zkontrolujeme, jak se
| v této soumernosti zobrazi ostatni body

- Obraz bodu B v osové soumérnosti nalezené pomoci dvojice bodti A, C nele{ na polopiimce

- CD = neni moZné nalézt osovou soumérnost, kterd by zobrazovala polopfimku AB na

. polopfimku CD => zadand tloha neni obecné feSitelnd (md feSeni pouze ve specidlnich

- ptipadech napiiklad, kdyby se polopitimka CD shodovala s ¢drkovanou zelenou polopiimkou).

Pedagogicka poznamka: Pokud nechéte studenty fesit piiklad samostatné bez toho, abyste
nakreslili zadani na tabuli, mtiZete se spolehnout, Ze vét§in€ z nich se osovou
soumérnost najit podafi. Nakresli si takovy specidlni pfipad zadani, ktery jim to
umozni. V takové situaci opét diskutujeme o zdsadé, Ze ,,nacrtek by mél obsahovat
vSechny specialni vlastnosti uvedené v zadéni, ale nic dal$tho navic*.

Je potieba se studenty prodiskutovat, Ze ,,ptiklad obecné neni moZzné vyfiesit* je
také regulérni vysledek.



Pr.9: Jsou ddny dva riizné body A, B, které leZi v jedné z polorovin urc¢enych ptimkou p.
Ur¢i na piimce p bod X tak, aby soucet |AX | + |XB| byl minimdlni.
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Je ziejmé, Ze naznacend poloha bodu X nespliuje podminku minimalniho souctu délek.
- Spravnd poloha bodu X leZ{ urcité vic vpravo od polohy na obrazku. Jak najit spravnou
- polohu?

- Nejkratsi spojnici dvou bodii je dsecka = zkusime soucet vzddlenosti
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pomoci osové soumernosti O ( p) :
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Soucet |AX | +|XB'| je minimalni (obé tsec¢ky tvoif jednu dsecku AB') = soucet |AX | +|XB|
XB'|=|XB|)

- bude také minimdlni (body B a B' jsou osové soumérné a proto plati
A

konstruovat ho na tabuli nebo pouZit dynamicky model v Cabri.



Pr. 10: Petakova:
strana 81/cvi¢eni 51 a)b) ¢)
strana 81/cvieni 52 a) b) ¢)

Shrnuti:



